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Chapitre 9 — Evaluer ses capacités - Exercice 148

1. Pour écrire 1 — i sous forme trigonométrique, on calcule son module :

11 —i| =12+ (-1)2 = /2.

Solution 1 :
On met ce module en facteur:

1—ij= \/j(i_izi)=\/§(\/7§—\/7§'>=\/§(cos(—g)+ isin(—g))

NG
qui est la forme trigonométrique de 1 — i.
Solution 2 :
On détermine un argument 8 de 1 — i grace aux relations :
a 1 _ V2 . b -1 V2
cosG=E=\/—§=7 etsmezazﬁz -5 -

OnadoncB = —E.
On écrit alors la forme trigonométrique de 1 —i :

V2(cos (— g) + isin (— g))

Remarque
On veérifie graphiquement que si M est le point d’affixe 1 — i, dans le plan
complexe muni du repére orthonormé directe (O ; u, ¥) on a bien

OM =2 et (&, 0M) = —= (2m).
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De méme on met /3 — i sous forme trigonométrique :
2
W3—i|= \/\/§ +(-1)2=+V3+1= V4= 2

Alorsv3 —i=2 (£ = —1) = 2 (cos (— —) + isin (— Z)) qui est la forme
trigonométrique de v/3 — i.

2. Forme algébrique :
On multiplie numérateur et dénominateur par le conjugué du
dénominateur :

1-i  (A-D(V3+i) _ V3+i-iV3+1 1+\/§+ 1—\/§i

3-i  (V3-i)(V3+i) 3+1 4 4

Forme trigonométrique :

1-i \/_e T V2 i V2 iE

Par la question 1, on a =— e 4 6 =—g 12
9 ’ V3-i in 2 2
2e 6
. 1-i V2 m .. 01 ) s
do u?=? CoS -5 + isin -5 sous forme trigonométrique.

On en déduit que—‘/_+_T\/_ —\/2—_cos (—1“_2) L Y25 Gin (_1“_2)

puis, par unicité de I’écriture sous forme algébrique, que

Cars(-2)= 22 won(-2) - 22

ce qui nous donne

(_l) 1+/3 w2 1+/3 5 — V2+/6
COS\T12) T 2 V2 4 4

: _ 13 2 _ 13 _ V2-v6
etsm(——)_ — X5= x\/2 = -
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La fonction cosinus étant paire et la fonction sinus impaire, on en déduit
que:

cos (1) — Y248 ¢ sin (1) S G

12 4 12 4

s T

5Tt . 5Tt . TC . 5Tt TC
Ayant — = , 0N sait que cos (—) = SIin (—) et sin (—) = COS (—)
12 2 12 12 12 12 12

. 7 T
(formules des angles associés a et i Q)

On obtient donc finalement :

cos (5—“) = Yo V2 ot sin (S—R) S e

12 4 12) 4

Remarque

On peut contrdler a la calculatrice en considérant des valeurs approchees de

V2+V/6 ot V6—/2
4 4
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