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Chapitre 4 - Evaluer ses capacités - Exercice 99

1. a. Voir la définition page 102.

b. Soit un réel A quelconque.

Par hypothese, la suite (u,,) a pour limite +oo. Il existe donc un entier
naturel n, tel que pour tout entier n = ny, u, > A.

De plus on a supposé que pour toutnde N, u,, < v,.

On en déduit que pour tout entiern = ny, ona 4 < u,, < v, eta fortiori,
A <,

Pour tout réel 4, il existe donc un entier n, tel que pour tout entier n = n,,
on ait v, > A. C’est dire que la suite (v;,,) a pour limite +oco.

=n"

2.Soitv, = n®+——
n+1

pour toutn = 0.

Pourtoutn > 0,—1 < (—1)" donc, en divisant par n + 1 strictement

- 1 )"
positif, —— < (-1) :
n+1 n+1

On en déduit que pour toutn de N, n? — ﬁ < v,

Or la suite (nz — ﬁ) a pour limite +oo par théoremes d’opérations, donc
par le résultat démontré en question 1.b., on en déduit que la suite

(nz + ﬂ) a pour limite +oo.
n+1
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