Exercice 69 Résolution détaillée

1. D’apres I’énoncé, a chaque minute, la quantité
d’eau versée est divisée par 2 c'est-a-dire
iz 1
multipliée par p
1
Onadonc v, = > Vn pour toutn 2 1.

. L : 1
La suite (v,,) est donc géoémtrique de raison e

1

n-1
Son premier terme est v; donc v, = v, (—)
2

1 1\
avecv, = <. Donc v, = (E) .

Ceci signifie qu’a la n-ieme minute, la quantité

d’eau versée est G)n L= G)n X 100 cL

2. Ons’intéresse dans cette question a la
quantité d’eau contenue dans le récipient a la n-
ieme minute (n = 1), tant qu’il n’est pas plein.

3. a. Ala premiére minute on verse un demi-litre
d’eau soit 50 cL. On initialise V a 50, en mesurant
les quantités d’eau en cL.

b. Il s’agit d’ajouter, chaque minute, la quantité
d’eau versée a celle déja contenue dans le
récipient, et ceci tant qu’il ne contient pas au
moins = 99 cL

D’ou la fin de I'algorithme :

TRAITEMENT .
Tant que V= 99 Faire
n prend la valeurn +1 1
V prend la valeur V + 7 %100

Fin tant que
Sonue: Affichern =

3.Calculde V,:

Va=v1i+Vv2+ ..v,pourn =1 et tant que le récipient

n’est pas plein, exprimée en cL.

Donc ¥, = (3) x 100 + (%)2 x 100 + ..+ (1) x 100

V=3 x 100 x (1 o (l)n_1>

(--6)")

n
V=% 100 x T=100(1—(%) )
2

[1 faut traduire I’énoncé en
exprimant le passage d’un terme
de la suite au terme suivant.

Bien lire I'énoncé...
1L=100cL

Pour ajouter des termes
consécutifs d'une suite
géomeétrique, on se ramene, en
mettant le premier terme en
facteur, au calcul de
1+q+qg*+-+q"
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4. On cherche a trouver n tel que v, = 99 soit
100 — 100 (l)n > 99 ce qui s’écrit (l)n < 0,01
5) =99 cequis’écritencore (5] <0,01.

n
On peut demander le calcul des termes de la suite G) a

la calculatrice et observer la table de valeurs.
Sur une calculatrice TI :

En mode suite, entrer :

Grarhl Groaph2 Graprh3

nMin=1
~u(n)B(1,2)”

u(nMin)B

Puis régler la table de valeurs (déf table) :

CONFIG TABLE
DébutTbl=1

aTbl=1

Indent : Demande
Dépndte : Demande

Et faire afficher la table de valeurs (table) :

72 |u(n]
5

.25
125
0625
03125
01563
00781
00391
.00195
9.8E-Y
4.9E-Y

b= =D 00 =J O VA D ) D

|I-"@

=1

n
On lit que c’est pour n =7 que l'on a (%) < 0,01.

C’est donc a la 7¢ minute que le récipient contiendra au moins 99 cL.
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Sur une calculatrice Casio

Dans le menu RECUR,
choisir le type F1

Entrer le terme

Choisir SET et entrer

Faire afficher la table

général (1/2)"n cesréglages par TABL (F6)
(ns’obtient par F1)
Select Twre Recur=zion Tahle Setlina  n s
n L. |
anBi [—1 A — T
S A - i
s an+1=Ha - .
F2t 2t 2=Fan+ 1 +Bants « - Cri — 4 D0.062S )
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