Exercice 90 Résolution détaillée

1. Pourdi:2x+ 3y — 15 =0.
Six=0,3y—15=0doncy = 5donc A1 (0;5) € d,et

Uy (_23) est un vecteur directeur de d;.

Pour d;:5x —y +5 = 0.
Six =0,—y+5=0doncy =5doncA; (0;5) € dyet

U, (;) est un vecteur directeur de d,.

Pour &s: x + 1,5y + 2 = 0.
Siy=0,x+2=0doncx = —2donc Az (-2;0) € d; et

Us (_1’5) est un vecteur directeur de ds.

Pour dy:y =5x —7.
Six=1,y=5—-7doncy = —2donc

A+ (15-2) € dyet i, (}

5) est un vecteur directeur de d,.

e On cherche des points a
coordonnées entieres,
éventuellement avec une
coordonnée nulle.

e On détermine un vecteur
directeur :

- en utilisant la propriété 9 si on a
une équation cartésienne de la
droite,

- en utilisant la propriété 7 si on a
I’équation réduite de la droite.
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Pour la derniére droite, on

peut aussi choisir le point de
coordonnées (7 ; 8).




On utilise la propriété caractéristique du parallélogramme suivante : un
parallélogramme est un quadrilatere ayant ses cotés opposés paralléles deux a
deux.

o (_23) et U (_1’5) donc u; = 2us.

On en déduit que d; et d; ont des vecteurs directeurs Pour montrer que deux droites
colinéaires, donc elles sont paralleles. ne sont pas confondues, on
Al(O,S) € dl et0+1,5 X5+2 * O,donCAl e d3

vérifie qu'un point de I'une
donc d; et d; sont strictement paralléles.

n’appartient pas a 'autre.

De méme u, = u, donc & et d, sont paralléles.
A2(0;5)€d, et5x0—7 = 5,doncA, & d, et donc d, et d, sont strictement
paralleles.
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sont sécantes.

On en déduit que ces droites forment un parallélogramme.

Enfin, u; ( ) et i, (;) ne sont pas colinéaires car —3 X 5— 2 x 1 # 0, donc d, etd,

3. Le centre M du parallélogramme est le milieu des diagonales.
Aq appartient a d; et &> donc c’est un sommet du parallélogramme.

Le sommet opposé est le point d’'intersection de s et dk.
A4 € dy et Ay appartienta dscar 1+ 1,5(-2) +2 =0.

Le centre du parallélogramme est donc le milieu de [A1A4].
Yoy = Xpa tXxa, 1 ot _YatVa, 3
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Le centre du parallélogramme a pour coordonnees(;;z).

Conseil

Le choix des points des droites dans la question 1. permet de simplifier le probleme
et la figure peut aider a conjecturer les coordonnées des sommets du
parallélogramme.

On peut aussi trouver les coordonnées du point d’'intersection de s et ds en
résolvant le systeme formé par les équations de ces deux droites.



